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TAMpTREEN TEKNIILTNEN ytroprsro

Ei laskinta eikä taulukkokirjoja.

a) Määritä raja-arvo tai osoita, että sitä ei ole olemassa:

,. fr2 + r2y2 + y2

(,,JTto,o)--ATF-

b) Arvioi funktion f (*,d : n2e3a arvoa pisteessä (3.05, -0.1) sopivalla li-

neaarisella approksimaatiolla.

Olkoon f (*,A, z) : rA + A2, ja P : (4,2,0)'

a) Pisteestä p tähdetään vektorin u : (-2,3,-6) osoittamaan suuntaan.

Iiasraako vai väheneekö /:n arvo? Mikä on hetkellinen muutosnopeus pis-

teessä p?

b) Mihin suuntaan pisteestä p pitäisi lähteä, jotta / vähenisi mahdollisim-

man nopeasti? Mikii olisi silloin muutosnopeus pisteessä p?

c) Anna jokin suunta, johon lähdettäessä muutosnopeus on 0'

a) Olkoon "f ' 
iR" + IR, /(x) : ll"ll'. Laske f'(L,L, " ',1)'

b) Laske

lr' Ir''e-*' 
dr d'v'

3.

Ohje: integroimisjärjestYs?

4. Laske sen joukon tilavuus, jota rajaa alhaalta paraboloidi z : 12 + 92 ia
ylhäättä pallopinta 12 + a2 * z2 :2.
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