
Zr,' MAT-02600 Diskreetti matematiikka
r*-->Qf--->,.-o Tentti 17 .10.2013 I ivt"";u Laaksonen

z MAT-02600 Diskreetti matematiikka
**ffi-->*^-r Kaavakokoelma

Täulukko z-muunnoksista.
. Ei muistiinpanoja, kirjallisuutta, laskinta
- Piirrä pääkonseptiin nimen alle pertikkäin neljä neliötä a' 2 x 2.

1. (a) Osoita todeksi tai vastaesimerkillä väiiråiksi, että jokaista kokonaislukua n kohti

f "-rl:lr+1 I| + l-L + )'
(b) Määrita Z({xwr + 4xpa}),kun x7. : 3k cos @"/l).

2. Etsi reaaliset käiinteismuunnokset Z-rlY(z)], k*

(a) Y(z): fi"'
(b) Y(z):@+r4

4z(c) Y(z) : 
%, + |

xk : kak-|, a on vakio

xr< : cos(kr»T), co,T ovat vakioita

xr: srn(kaT), ts,T ovatvakioita

z(z - cos(aT))

zz - 2z cos(arT) * 1'

z sin(aT)
7-zz cos(al') + I'

X(z): , 
--:-,lz - a)' lrl > l"l

lzl>1

lzl>t

x(z):

x(z) :

Ominaisuudet:

r. z({*-r,}1: *z({x*)

3. (a) Mikii on pienin positiivinen jakojäiinnös, kun jaetaan luvulla 15 luku

142013 + zol3ls. 1305 + 314s.

(b) Etsi kaikki sellaiset kokonaisluvut n, jotka toteuttavat samanaikaisesti seuraavat

3 kongruenssiyhtåilöä

n=3 mod7, n=6 mod11, n=2 mod13.

4. (a) Osoita, että jokaista kokonaislukua mkohti

m31 = m mod77.

(b) Graafi G : (V, E),missä Z = {uyu2,...,rr} ju

6 : {(ur, uo), (ur, u2), (u2, u), (uz, ua), (uz, u), (q, ur), (uc, uz), (us, us), (u7, us)}.

i) Suorita syvyyssetsintä graafille G aloittaen pisteestä u3. Esitä selkeästi etsin-
nåin jiirjestys ja lopuksi DFS-puu havainnollisesti kuvana.

ii) Mitä on d(q)?

z. z({xwu})

z. z({akx*})

+. z({k,xx})

s. z({(x * y)r} )

ko-L

: zko x(z) - | *rroo-,
P=0

(

X(z /a)

(-z$)'x1z1

:'({*.'--}) : X(z)Y(z)

(


