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Ei muistiinpanoja, kirjallisuutta, laskimia 

Tehtiivs 1. Olkoon H Hilbert-avaruus. Maarittele operaattorille T : H -+ H seuraavat kiisitteet. 

(a) T on lineaarinen ja rajoitettu. 

(b) T on kompakti. 

(c) T:n spektri ja spektrin osat. 

Tehtava 2. Olkoon H Hilbert-avaruus ja T E B(H) .  Osoita, etta N(T*T) = n/(T). 
T ; i s s a N ( T ) = { x ~ H I T x = 0 ) .  

TehtavB 3. Olkoon H Hilbert-avaruus. 

(a) Maarittele H:n ortonormaali jono ja ortonormaali kanta. 

(b) Olkoon avaruuden H ortonormaali kanta ja c @. Maliritellaan operaattori 
T : H -+ H kaavalla 

00 

Tx = C h(x, en)en. 
n= 1 

Osoita, etta T E B(H) on rajoitettu jono. 

0liau~luLtus 
Tehtava 4. Olkoon M Hilbert-avaruuden H suljettu wajwkko. Osoita, etta H = M @ MMI. 

Vihje: Kayta miniminormilausetta. 


