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Tentissa kirjallisen materiaalin kiytt6 on sallittu.

1. Olkoon x,, darellistilainen Markovin ketju. Oletetaan, ettd on olemassa sellainen
tila k, ettd yhden askeleen siirtyméatodenndkdisyys p;, = ¢ kaikilla tiloilla 4.

Osoita, ettd P(x, = k) = ¢ kaikilla ajanhetkilld n > 1.

2. Olkoot x; ja y:, t € R, riippumattomia stationdarisid reaaliarvoisia stokastisia
prosesseja autokorrelaatiofunktiona ry ja ry. Laske prosessien z; = ax; + by; ja
v = X;y: autokovarianssifunktio, missd a,b € R ovat annettuja vakioita. Onko z,
stationddrinen? Entd v,?

3. Olkoon 7, 0-keskeisen stokastisen prosessin x; autokovarianssifunktio. Osoita,
ettd jos 7, on jatkuva jokaisessa pisteessd (¢,t) € T x T, niin se on jatkuva koko
T x T:ssd ts. jokaisessa pisteessd (s,t) € T x T.

Vihjé: lauseet 5.2.3 ja 5.2.9.
4. Olkoon w;, t > 0, Wiener prosessi. Osoita mdaritelmadn nojalla, ettd w; on

jatkuva. Onko se derivoituva? Entd integroituva yli vélin [0,1}? Perustele vastauk-
sesi!! ‘



